Varianta 65

SUBIECTUL |
a =11
b) AC=
c) AB
d) z
€) CcosX=—.
3

f) cosA=0.

SUBIECTUL I

1.

a) (fog)x)=7-6x.

b) Punctul deintersectie este A(L1)
0 f()+f(2)+..+f(10)=145.
d) xO(-e0,~1]0[1).

e Jf(B)+g@d =20N.

2.
a) f'(x)=2x+£3.
X
b) x=0 esteecuatiaasimptotei verticale.
. 22X +2
0 f'(x)=—73
X
d) limx*f(x)=co.
V2
_7/2-8
o) _[f(x)dx— —

1

<0,0x0(-w,0)= functiaf este descrescitoare pe (- ,0).

SUBIECTUL I

a) Efectuimcalculul: (x+3i)(y+3i)-3i = xy+3ix+3y-9-3i.



b) (xoy)ez=(x+3)y+3)z+3)-3
xO(yoz)z(x+3i)(y+3|)(z+3|) 3 :(Xoy)oZZXo(yoz)Dx,y,ZDC

c) Efectuam calculul: Xoe:(x+3i)(e+3i)—3i =x+3 -3 =x OxOC.

a)
d) Pentrua=1-2i si b=1-iOC\R, avem: aob=(a+3i)b+3)-3 = -10R.
e) Fie P(n):xoXo..ox=(x+3)" -3i.

denori
P@:x=x(A).
Presupunem P(k) (A) si demonstram P(k +1) (A), unde k>1.
P(K):xoXo...ox=(x+3i) =3 ,iar P(k+1):XoXo...ox=(x+3 )" -3

dek ori de k+1ori

Dar xoXo...o X:(Xo Xo...oX}XP(:H((X+3i)k -3i)° x=

de k+Lori dek ori

=|(x+a) -3 +3]x+3)-a = (x+3)" -3
Deunde P(n) este (A) LINLIN*.
f) Folosinde) avemca z=(4+3) " -3 deunde z+3 =(4-3)*"
g) Folosinde) ecuatiadevine (x+31)* -3 =-3 = (x+3)°=0 = x=-3.

SUBIECTUL IV

a) f,(-x)=e*+e ™= +e*=f (x),0xOR.
b) f,()22- e +e 22~ (-1 20(A)
0 f,09=(f,x) = —e™.
d) Fie P(n):f, (x)=f,(x) OxOR.
P(0): 5(x) = f,(x) (A).
Presupunem P(k) (A) si demonstram P(k +1) (A), unde k>0.
P(k): f, () = f,(x) OxOR ,iar
Pkk+1:f,.,,(x)=f,(xX) OxUR . Dar:
' ' 'P(k) o~ 1 c) '
faee (9= (Faca() =((10) ) =( (0 ) =(1.0) e -e) =

=e* +e™ = f,(x) . Deunde P(n) este (A) ONON*. Deci f,,(x)= f,(x), OxOR.
Dar f2n+1(X) :(fzn(x)), :(fo(X))' = fl(X), OxOR .



X

) j f®dt= [ (1,0) dt= 1,0

0

f) Folosindd) rezulta ca f,(x) + f,(X) +...+ f,, (X) =1004f,(x) +1004f,(x) =
=1004(e* +e™ +e* —e™)=2008e" . Atunci integrala devine:

"= 1, (0 - 1,(0)= f,() -2, OxOR.

1
j 2008e”dx = 2008¢" |, =2008(e - 1).
0

g) Folosindd) rezultaca f,(0)=f,(0)=...= f, (0)=2si

f,(0)=f,(0)=...= f,,,(0) =0. Daca n este numar par atunci: n=2k; KON .
Avem f (0)+ f,(0)+...+ f, (0) =2k+2=n+2, iar daci n este impar atunci
n=2k+L kONsi f,(0)+ f(0)+...+f,,,(0)=2k+2=n-1+2=n+1. Deci limita
cerutd este 1.



